M. Wissem Fligene Continuité et limites

Exercice 1

SIxX#5

=0

Soit f définie par
5

5)=—

AS)) 2

1. Préciser le domaine de définition D de f.
2. a.Montrer que f est continue en 5.

b. Justifier que f est continue sur D.

c. Calculer lim f etlimf.

Exercice 2

f(x)=vx*+2x+4-3 5ix<0

Soit f la fonction définie par : —2%+2

==

Déterminer le domaine de définition de f noté Dy
Etudier les limites de f aux bornes de son domaine
Montrer que f est continue sur son domaine Dy

six>0

BN e

Exercice 3

1. Soit g la fonction définie par g(x) = xsinx+cosx—1 sur [0,7[]
a. Etudier les variations de g

Montrer que I’équation f(x) =0 admet au moins une solution « € ]— 4,—3[

4 Sc.Exp - Série

b. Montrer que I'équation g(x) = 0 admet une solution unique « telle quezTﬁ < a < z.Déduire le

signe de g (x)
I—cosx

2. Soit f(x)=

. Montrer que f(a)=sina

Exercice 4

Donner I'image de 'intervalle I par la fonction f:

f)=x>=3x2+2;1=]14] f(x):3x—4;1
x+1
f(x):$;1=[—1,2[ f(x):sing;lz

Exercice 5 ©

1+x° sin(zj six>0

Soit la fonction f définie par: f(x)= X

C+x+1 six<0

1. Déterminer le domaine de définition de f

2. a) Montrer que pour toutx € ]0,+o[,ona:1—x* < f(x) <1+ x%

b) En déduire la limite de f a droite en 0.
c) Etudier la continuité de f en 0.

3. a) Montrer que I’équation f(x) = 0 admet une unique solution a dans |]—1,0.

b) Donner une valeur approchée de @ 2 1071 prés.
4. Calculer ces limites :
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1 x—1
a) I b) L
) ,::?f(x_z] ) xifgf[m]

Exercice 6 ©
A) Soit f la fonction définie sur R\{1} par

x? — sinx

[0 ==—7"

1) a) Démontrer que pourtoutx > 1, f(x) = x+1
b) En déduire la limite de f en 400
2) Déterminer la limite de f en —oco

B) Soit g la fonction définie sur ]1, +oo[ par:

3x — sinx
90 =——3
Déterminer la limite de g en +o0
Exercice 7 ©
I+ xsinx x>0
Soit la fonction f définie par: f(x)=9 x2+1
¥ +x+1 six<0
1- Déterminer le domaine de définition de f.
2- Montrer que f est continue en 0.
3- a- Montrer que pour toutx > 0,ona: 1=x < f(x)< I+x .
x*+1 x2+1
b- En déduire lim f(x) puis calculer lim f(%}
X—>+00 x>l —-Xx
4- a- Etudier les variations de f sur |—o, 0].

b- Déterminer f(]—oo,0]).
c- Montrer que I'équation f(x) = 0 admet dans |—oo, 0] une unique solution a puis vérifier
que —0,7 < a < —0,6.

Exercice 8 ©

X +Vx?+1 six <-1

Soit la fonction f définie sur Rpar: f (x)={4x’ +6x> -1  si —1<x <0.

©

1—
ﬂ—l six >0

1- Calculerxli_)rflwf (x). !

2- a- Montrer que, pourtousx > 0; —-1<f (x) < xz— l.
b- En déduire Yli_)r?wf (x).

3- Etudierla continuité de fen(—1)etenO.

4- a- Montrer que I'équation 1 (x) :% admet une unique solution a € ]—1,0[.
b- Donner une valeur approchée de a a2 1071 prés.

5- Déterminer, en justifiant la réponse, les limites suivantes : limf (—=) et lim f (—\/x )
x —0 X —>+00
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