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I-Fonction Logarithme népérien : 

 

I. Définition : 

On appelle fonction Logarithme népérien  la primitive de la fonction  f(x)= 
x

1
sur l’intervalle]0 ,+∞[ . 

notée Ln(x) ou bien Log(x). 

 

II. Propriétés: 

 
étant donnée la fonction f(x) = ln(x) on a : 

 Df = ]0 , +∞[ 

 


)x(flim
x 0

 et 


)x(flim
x

 

 ln(x) est une fonction continue et dérivable         

sur : ]0 , +∞[ 

  x>0 on a f’(x)=
x

1
 d’où 

x 0                              1                         +∞ 

f’(x)                              + 

f(x) 

                                                            +∞ 

0 

-∞ 

 

 Donc on peut déduire le signe de la fonction ln(x) : 
 

x 0                                1                           +∞       

ln(x) -                 0                + 

 0
 x

)x(f
lim

x
donc Cf admet une branche 

parabolique de direction )i,O(


. 

 

 
I. Propriétés algébriques et complément de limites: 

 
 

 


)xln(lim
x 0

 ; 0
0




)xln(xlim
x

 ; 




)xln(lim
x

 ;  0
 x

)xln(
lim

x
 ;

1
11


 x

)xln(
lim
x

     ; 1
1

0




 x

)xln(
lim
x

. 

 [ln(x)]’=
x

1
 . 

 

  si f(x) est une fonction dérivable sur un intervalle I et  

 

 

 

 

 

 ln(x) est une fonction strictement croissante sur 

]0,+∞[ donc : 0<a<b  ln(a)<ln(b) 

ln(a)=ln(b)   a=b 

 ln(ab)= ln(a)+ln(b) ; ln(a
n
)=n ln(a) 

 )aln()
a

ln( 
1

 ; )bln()aln()
b

a
ln(   

 Ln(1)=0       &  ln(e)=1   où e 2,71… 

  a ℝ:   ln(x)=a  x = e
a
 

 

I 

J 

Courbe de la fonction : ln(x) 

f(1)=0    et f'(1)=1 
l'équation de la tang à C en 1: y=x-1 
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tel que : xI on a : f(x)>0 alors ln[f(x)] est dérivable 

sur I et  
)x(f

)x('f
')]x(fln[   

   c)x(ulndx
)x(u

)x('u
 

 

II-Fonction exponentielle: 

 

 

I. Définition : 
On appelle fonction exponentielle  la réciproque  de la fonction  f(x)= ln(x) sur l’intervalle]0 ,+∞[ . 

notée exp(x) ou bien  e
x
 . 

 

II. Propriétés: 

 
étant donnée la fonction f(x) = e

x
 on a : 

 Df =ℝ 

 


)x(flim
x

 ; 0


)x(flim
x

 

 ex
 est une fonction continue et dérivable sur ℝ 

  xℝ,  on a : f’(x)=e
x
 d’où : 

x -∞                           0                         +∞ 

f’(x)                              + 

f(x) 

                                                            +∞ 

                               1 

0 

  xℝ on a : e
x
>0 

 
 x

)x(f
lim

x
donc Cf admet une branche 

parabolique de direction )j,O(


. 

 

 
II. Propriétés algébriques et complément de limites: 

 

 0


x

x
elim  ; 0



x

x
xelim  ; 



x

x
elim  ;  


 x

e
lim

x

x
 ; 1

1

0




 x

e
lim

x

x
     ;  

 [
xe ]’=

xe  . 

  si f(x) est une fonction dérivable sur un intervalle I  

alors e
f(x)

 est dérivable sur I et 

  )x(f)x(f e)x('f'e   

   cedxe)x('u )x(u)x(u
 

 

 

 ex
 est une fonction strictement croissante sur ℝ 

donc :  a<b  e
a
< e

b
 

e
a
 = e

b
    a=b 

 ea
×e

b
 = e

a+b
; (e

a
)

n
 = e

na
 

 
a

a

e
e

1


 ; 
ba

b

a

e
e

e   

  a>0 :   ex
=a  x = ln(a) 

  xℝ ,on a: ln(e
x
)=x &  x>0 ,on a:e

ln(x)
 =x 

I 

J 

Courbe de la fonction exp(x) 
f(0)=1   et f'(0)=1 

l'équation de la tang à C en 1: y=x+1 


